MATEMATYKA
Lista 3 (liczby zespolone, ciagi liczbowe)

Zad 1. Naszkicowac¢ na plaszczyznie zespolonej zbiory:
A={ze€C:|z|+Re(z) <1}, B={2€C:|z—-2i| > |z—4+ 21|},
C={2€C:|24+446i <|z4+1+Ti|<|z+5+5i|}, D={2€C: F <argz < ¥},
E={zecC:arg(z—2+1i)=m}, F={zeC:nm<arg(iz) < 2w}

Zad 2. Przedstawi¢ w postaci trygonometrycznej nastepujace liczby zespolone:
(a) —V/7, (b) —21, (¢) 141, (d) sina — i cos v,

(e) =1 +iV/3, (f) —v3 —1, (g) (V3 —1)™, (h) <1Jlrj\;§>2009

Zad 3. Obliczy¢ wartosci podanych wyrazen
.. T i 3 10 i _ i "
(a) (COS%—{_ZSID ﬁ)lzl ) (b) 13_+z ’ (C) (1(_;’—\/)3)157 (d) 21t2i ’ (e) 134\_/? ’ (f) (1(5:)7372 dlan > 2.
Zad 4. Obliczy¢ i narysowaé na plaszczyznie zespolonej podane pierwiastki:
(a) /3 — 44, (b) V=1 +1iV3, (c) /=271, (d) v/—4
(e) v/—64, (f) vV—1+1, (g) V8 — 8i, (h) /(1 +1)3

Zad 5. Zbadaj ograniczono$¢ ciagu o wyrazie ogélnym:
3TL
@) @, = Vil — VT2 ) an = 5 ) ay = YT T A
e) a, = 1000 — \/n f) an = V2" + 3"

Doy
n?+1
Zad 6. Zbadaj monotoniczno$¢ ciggu o wyrazie ogdlnym:
2n+1 +3n+1 7’L2
a) a ‘TH—' Vi )a 2n 4 3n c)a n?+n+2
nl(2n)!
) an = <§n)2 e)a, =vn:+4n—n Han=01+35)1+5%)...(1+ %)

Zad 7. Oblicz granice ciagdw:
a) a, = (3;1); b) a, = /2" + 3" + 40

n —
=yl d) a, = 27" cosnmw

215 1)l—n!
¢) an = Vi £) an = Grim
g) a, = ni—;—l (2)7 ’]’1,22 h) a, = (1_#)71
_4\3— . 2n41)3"
) an = ()" i) an =y
! n
k) a, = ((;Ln))! D) an = (1 + 2n1+3)
m) a, = (—n? —7) n) a, = 5=
2n2+1
0) ap = Cosénl) p) a, = <”i‘§1>
0= 9 0 = B
_ _3n242 _ (4 n
s) ap = 4ng+—§nil t) an, = (4nil)

u) a, =vVn+5-—n v)an:éﬁ—ﬁé

Zad 8. Korzystajac z wlasnosci ciggu arytmetycznego lub ciggu geometrycznego oblicz
granice ciggow:

n 1+3+---+(2n—-1)
n=V2- V2 2/9 b, =
an = V2 V2 V2 2+ 4+ +2n




